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Zastosowanie geometryczne calek do obliczania pd4l obszaréw ptaskich.

Zadanie
Oblicz pole figury ograniczonej wykresami: f(x) = z
g(z) = —a2? — 2 +2

Takim kolorem zostaly podane komentarze, ktore pozwolg lepiej przyswoié

2_xr— 6 oraz

material.
Rozwigzanie
Aby zobrazowaé graficznie z jakq figurg geometryczng mamy problem,
naszkicuymy jg. Figure te ograniczajg wykresy dwdoch funkcyi kwadrato-
wych. Wyznaczmy wykresy obydwu, w tym celu znajdimy ich miejsca
zerowe. Wyznaczmy miejsca zerowe funkcji f(x) = 22 — 2 — 6
A=(-1)%?-4-(1-(-6))=1+24=25
VA =+V25=5

5

T = —5— —2

T =
Wspétezynnik kierunkowy a = 1 > 0, zatem ramiona wykresu funkcji f

skierowane sg do gory.

Wyznaczmy miejsca zerowe funkcji g(x) = —2? — x + 2
A=(-12—4-(-1-2)=1+8=9
VA=19=3
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Wspétezynnik kierunkowy a = —1 < 0, zatem ramiona wykresu funkcji

g skierowane sg do dotu.

Wykresy tych funkcji przedstawia rysunek 1.

\ /" \\ | — wiykres funkcj T

e WY HTES fUNKC)i

Rysunek 1:

Celem zadania jest obliczenie pola figury ograniczonej wykresami funkcji:
f 1 g. Figura ta zaznaczona jest na rysunku 2.

Nalezy wyznaczy¢ punkty przeciecia ze soba obu wykresow.

Wyznaczyé punkty przeciecia sie wykresow ze sobq oznacza wyznaczenie
takich x € R dla ktorych f(x) = g(x), czyli w naszym wypadku, kiedy
226 = %1 + 2.

Rozwiazujemy réwnanie

?—r—-6=—2—x+2

2.-22-8=0/:2
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IS 2 ).r 4 B 3 Figura
Rysunek 2:
22 —4=0
(x+2)-(xr—2)=0
Ty = —2
Ty — 2

X, oraz xy oznaczajq punkty przeciecia sie funkcyi f 1 g.
Posiadamy juz wszystkie informacje potrzebne do wyznaczenia pola figu-

ry pokazanej na rysunku 2. Korzystamy z nastepujacego stwierdzenia:

Jesli funkcje f i g sg ciggle w przedziale < a;b > i f(z) < g(x) w
tym przedziale, to pole obszaru ograniczonego wykresami tych
funkcji i prostymi z =a i * = b jest réwne:

Pole = ['(g(x) - f(a))da

a
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Podsumujmy zebrane informacje. Nasza figura ograniczona jest funkcjami
fig, ktore dla z €< —2;2 > spetniaja zaleznosé f(z) < g(x) . Obszar
ten ograniczony jest rowniez przez proste x = —2 i x = 2 (rysunek 3).

Mozemy zatem skorzystaé¢ z powyzszego stwierdzenia.

glx)

a




Dokument pobrany ze strony www.mat24h.pl
Kontakt z serwisem: e-mail: mat24h@gmail.com numer gg: 10543041

Odpowiedz: Pole figury z rysunku 3 wynosi 21% jednostek kwadrato-
wych.



